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Resumen:

Algunos investigadores relevantes como Laborde (1988) y Schubring (1997) han destacado |aimportancia de
efectuar estudios relacionados con el andlisis de textos matematicos, en los que se investigue el desarrollo de
los conceptos por el autor afin de poder describir determinados fenémenos didacticos propios de |a transpo-
sicién didéactica (Chevallard, 1997) cuando se efectlia el paso del saber aensefiar al saber escolar.

En este estudio se ha analizado un manual del Bachillerato-L OGSE, €legido por su frecuente utilizacion en las
aulas objeto de nuestra investigacion, en cuanto al desarrollo del concepto de limite de una funcién segin la
variable “introduccion”, basandose en la metodologia aplicada en Schubring (1987) y Contreras y Sanchez
(2998). (*)

INTRODUCCION

Tal y como se sefiala en Sanchez (1997) y Contrerasy cols. (1999), el andlisis didactico de manual es constituye
un elemento fundamental para poder interpretar los fenémenos de ensefianza que se pueden observar en el
aula.

Desde una perspectiva sistémica de la Didactica de la Matemética, el polo del saber esta relacionado con el
polo del alumno y el polo del profesor, dandose una interaccién entre ambos que trata de explicar el complejo
mundo de la ensefianza y del aprendizaje de conceptos matematicos (Henry, 1991). En el estudio de los na-
nuales que utilizan los estudiantes confluyen esos tres pol os, aunque de una manera cualitativamente diferen-
te. Mientras el saber a ensefiar se interpretaen el libro por unos autores cuya visién de las Matematicas suele
representar unas verdaderas concepciones colectivas de la época (El Bouazzoui, 1988); los profesores, en su
labor de reflejar el saber del aula utilizan no Gnicamente un texto, sino varios de ellos, quedando sus concep-
ciones sobre la ensefianza de un concepto determinado reflejadas en 1o que podemos denominar “sus apun-
tes”, en los aparece la sabiduria del docente y un compendio de todas sus experiencias propias en torno al
saber puesto en juego; por ultimo, los estudiantes al conformar su propio saber, que denominaremos “ saber
del alumno”, interaccionan no solo con los apuntes del profesor sino con el libro de turno, al gjercitarse con la
lectura de las definiciones, las propiedades, ejemplos, etc. Por tanto, el estudio de manuales constituye una
fuente de gran riqueza en cuanto a la interpretacién de la evolucion de los conceptos matematicos en los
alumnos.

Son diversas las variables que intervienen en el estudio del manual, aunque entre ellas la introduccién quizas
constituya la mas clarificadora en cuanto a las “intenciones’ didacticas del autor, ya que en ella aparecen
aspectos motivadores, objetivos, referencias historicas, conocimientos previosy el propio modo de introduc-
cion del concepto, que nos informan ampliamente de la trayectoria didactica seguida en el discurso. En este
trabajo se describe €l analisis de un determinado manual del Bachillerato-L OGSE en cuanto a la introduccién.
El texto elegido, parte de otros textos cuyo estudio es parte de un trabajo mas amplio, tiene ciertas caracteris-
ticas respecto alaintroduccién que lo hacen, a nuestro entender, idéneo para el estudio.

VARIABLESQUE INTERVIENEN EN EL ESTUDIO

Seguin €l estudio realizado en Contreras y cols. (1999), la variable objeto de estudio es la introduccién del
concepto de limite de una funcién. Dentro de esta variable, se consideran varias subvariables que conforman
aaguélla. las subvariables son:

a) Referencias sobre epistemol ogia histéricadel concepto de limite de unafuncion.



IX* JAEM Mesa 9

Es decir, se vera si en el manual los autores se refieren al desarrollo epistemolégico del concepto de limite
sefialando aquellos aspectos relacionados con su evolucién histérica. No se tendran en cuenta las meras
referencias histéricas como la vida del matematico, una anécdota aislada, etc., que corresponde, entendemos,
més aladisciplinade laHistoria que ala delas Matematicas.

b) Objetivos.

Se considerara la subvariable objetivos cuando en la iniciacion del tema aparezcan, de modo explicito, una
relacion de conductas a conseguir por €l lector alo largo del capitulo objeto de estudio. No se estimaran las
meras relaciones de contenidos a inicio del tema, ya que esos contenidos deben aparecer necesariamente en
algun lugar del libro y no sefialan en grado de profundidad que ha de abordarse lanocién de limite.

¢) Motivacion intrinseca.

Se supondra que un autor intenta motivar intrinsecamente a sus lectores cuando utilice situaciones matemati-
cas, 0 susceptibles de modelizar mateméticamente, que conduzcan a lector a un contacto inicial con el con-
cepto delimite.

d) Conexion con lasideas previas.

Si el autor del manual busca en el lector que éste pueda enlazar el concepto de limite con aquellos otros con-
ceptos anteriormente estudiados y que tienen una relacion relevante con la nocion objeto de estudio, se esti-
mara que esta subvariable.

Un aspecto importante para aguellos manual es que sean de segundo curso es la conveniencia de realizar una
conexion entre el curso actua y el de primer afio. La existencia, o no, de esa conexion también sereflejaraen el
andlisis.

€) Modo deintroduccion.

Se consideraran dos posibles modos de introducir €l limite de una funcion. Unade ellas, tomando el concepto
como elemento inclusor y extrayendo de él los gjemplos y propiedades (diferenciacion progresiva), que s-
guiendo las ideas de Piaget asociaremos con la instruccion formal; la otra, introduciendo primero una colec-
cion de ejemplos que preparen la definicion del limite (aprendizaje superior), que se asociard con lainstruccion
concreta.

MUESTRA ELEGIDA Y RESULTADOS

Al ser este trabajo parte de un proyecto de investigacion mas amplio, en el que se aborda el andlisis de nume-
rosos manuales, se ha elegido un manual, para el andlisis de lavariable introduccién segun las subvariablesya
definidas, cuyo estudio aporta elementos de interés respecto a las posibles consecuencias, a nivel didéctico,
en el lector.

El manual objeto de estudio corresponde a nivel de segundo del Bachillerato Logse, donde el concepto de
[imite de una funcién tiene un tratamiento como objeto de conocimiento, 1o que permite realizar un andlisis de
ciertaprofundidad.

En latabla adjunta se resumen las diversas variables que intervienen en el andlisis del limite de unafuncién.

LIMITE DE UNA FUNCION

Referencias sobre epis | Descontextualizadas. Simples resefias biograficas de mateméticos.
mologia histérica.
Objetivos. Se enumeran objetivos, procedimientosy actividades.

Motivacién intrinseca. No hay.

Conexion con las ideas | Serecuerdan conceptos como desigualdad, semirrectas e interval os.
previas.
M odo de introduccién. Directamente la definicién. Sin utilizar ejemplos previos.

ANALISISDE LOSRESUL TADOS
Al analizar los resultados se observa que no hay una contextualizacion histérica del concepto de limite, en
cuanto a su evolucion. No hay referencias a las diferentes concepciones que se dieron alo largo de sus desa-
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rrollo. Los datos que se aprecian son Unicamente de la biografia de algin matemético que, obviamente, no
enlazan con el estudio del concepto.

Hay un desarrollo aceptable de |os objetivos que se propone el autor, que se completa con una descripcion de
los procedimientos que utilizaran los lectores asi como una enumeracion de las actividades arealizar. Conside-
ramos que estas sintesis ayudan al alumno a situarse y mentalizarse antes de abordar el estudio del tema.

No se observa en el manual ninguna situacion previa que motive la lector respecto a concepto de limite. Te-
niendo en cuenta la cantidad de acepciones que tiene el término limite, el no dirigir al lector hacia el sentido
correcto no fecilitael aprendizaje del concepto.

Aungue se recuerdan ciertos conceptos previos, como el de semirrecta, desigualdad e intervalo, se hechaen
falta referencias explicitas a lo ya estudiado en primer curso por los alumnos, por lo que la conexion con las
ideas previas del estudiante es deficiente.

En cuanto a modo de introduccion, el manua primeramente da las definiciones de los limites laterales y des-
pués desarrolla algunos gjemplos. Se trata, por tanto, de un modo de introduccién formal.
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